Ubungen zur mehrdimensionalen Integration

Eine Funktion soll iiber dem Dreieck ABC mit A(2|1), B(8|4) und C'(5]7)

integriert werden. Geben Sie geeignete Integrationsgrenzen an fiir eine

Darstellung der Form fff(m,y) dA = ]}f(m,y) dz dy + ]]f(x,y) dz dy.
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Die Funktion f(z,y)=3y—z soll iiber dem Dreieck ABC mit A(2]1),
B(6|2) und C(4|4) integriert werden.

Bestimmen Sie den Wert dieses Integrals.

Auf der Definitionsmenge D = {1 <24yt < 2} ist die Funktion

f(x, y) =2’ +2-y+4 erklart.

Welches Volumen schlielt die Funktion mit der a-y-Ebene ein?

Welches Trigheitsmoment bzgl. der zAchse hat der Kérper
K:{x2+y2 §4,x>0,y>0,0§z§5(x—|—y)}?

Welches Volumen hat der Koérper K = {x2 +9°<1,0<2< 6”2“’2}

Welchen Schwerpunkt S hat der Rotationskérper, den man erhélt, wenn man

die Funktion f: [O, 7'('} — R, z+— 2+ sinz um die 2-Achse rotiert?

Welches Volumen hat der Korper der fiir z > 0 durch die Funktion
f(x, y) =18 — 22° — 2y und die z-y-Ebene berandet ist?

Auf dem Rechteck R = {6 <zr<82<y< 4} ist die Funktion
f (x, y) = 452> — 18zy definiert. Berechne das Trigheitsmoment bzgl. der z-

Achse des Korpers K = {(x, v, z) : (x, y) ER0<2< f(x, y)}

Eine Kugel mit Radius R = 2 hat die Dichteverteilung p(r) =12 — 2r°.

Bestimme die Masse dieser Kugel.



